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1. Studiare la seguente funzione: 

 
 

 
      

𝑦 =
𝑒
!
"

2 − 𝑙𝑛#𝑥 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 

2. Verifica i seguenti limiti con la definizione: 
 

(1) 𝑙𝑖𝑚
"→%!

𝑒
!
" = 0	 

 
Soluzione 
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(2) 𝑙𝑖𝑚
"→&!

2
𝑥 + 1 = ∞	 

 
Soluzione 

 

|𝑓(𝑥)| > 𝑀 →	 7
2

𝑥 + 17 > 𝑀	 → 	 |𝑥 + 1| <
2
𝑀 		→ 	−

2
𝑀 < 𝑥 + 1 <

2
𝑀 		→ −1 −

2
𝑀 < 𝑥 < −1 +

2
𝑀 

 
L’intervallo: 
 

9−1 −
2
𝑀 ;−1 +

2
𝑀; 

 
è un intorno completo del punto x0=-1, per cui il limite è verificato. 
 
 

(3)	 𝑙𝑖𝑚
"→'(

𝑒" + 1
𝑒" = 1 

 
Soluzione 

 
Applichiamo la definizione: 
 

|𝑓(𝑥) − 𝑙| < 𝜀 → 	 7
𝑒" + 1
𝑒" − 17 < 𝜀	 → 	

1
|𝑒"| < 𝜀 	

)*++,*-.	
*,	012,)0.2,
>⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯@	|𝑒"| >

1
𝜀 		

1"3%
>⎯⎯@		𝑒" >

1
𝜀	 
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+.456,.71
>⎯⎯⎯⎯⎯@ 	𝑥 > 𝑙𝑛

1
𝜀 

 
L’intervallo: 
 

9𝑙𝑛
1
𝜀 ;+∞;	 

 
rappresenta un intorno di +¥. Pertanto, il limite è verificato. 
 
 

(4)	 𝑙𝑖𝑚
"→(

(𝑥# + 1) = +∞ 

 
Soluzione 

 
Applichiamo la definizione: 
 

𝑓(𝑥) > 𝑀		 → 	𝑥# + 1 > 𝑀	 → 	𝑥# > 𝑀 − 1	
+.456,.71
>⎯⎯⎯⎯⎯@ 	𝑥 < −√𝑀 − 1	∨ 𝑥 > √𝑀 + 1 

 
L’intervallo: 
 

D−∞;−√𝑀 − 1E 	∨ D√𝑀 − 1;+∞; E 
 

rappresenta un intorno di ¥, per cui il limite è verificato.- 
 
 

3. Calcolare i seguenti limiti: 
 

(1)  

 
 

(2)  

 

utilizzare il limite notevole:  

 
 

(3) 𝑙𝑖𝑚
"→%#

𝑥
#

47$" = 0% 		
"

$
%&$"81

$
%&$"

%&"
81

$
%&"81'8!

>⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯@		 𝑙𝑖𝑚
"→%#

𝑥
#

47$" = 1 
 

 
 

(4)    

 

poniamo   allora il limite diventa: 

( )2

2x 2 x 2

53 x 2 x
3x x 10 113lim lim

(x 7)(x 2) 9x 5x 14®- ®-

æ ö+ -ç ÷+ - è ø= =
- +- -

x 0 x 0 x 0

senxx 2 1
sen2x x 2senxcosx x 3xlim lim lim

senxx senx x senx 2x 1
x

® ® ®

æ ö+ç ÷+ + è ø= = =
+ + æ ö+ç ÷

è ø

x 0

senxlim 1
x®

=

x 0

ln(1 4x)lim
x®

-

tt 4x x
4

= - ® = -
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dove abbiamo utilizzato il prodotto notevole: 
 

 

 
 

	(5)		𝑙𝑖𝑚
"→%

𝑒&#" − 1
𝑥 = 𝑙𝑖𝑚

"→%

−2 ∙ (𝑒&#" − 1)
−2𝑥 = −2𝑙𝑖𝑚

"→%

𝑒&#" − 1
−2𝑥 = −2 

 
dove abbiamo utilizzato il prodotto notevole:  
 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
   

t 0 t 0

ln(1 t) ln(1 t)lim 4lim 4
t t
4

® ®

+ +
= - = -

-

x 0

ln(1 x)lim 1
x®

+
=

x

x 0

e 1lim 1
x®

-
=
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