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1. ESERCIZIO 
 

Determinare i valori a e b della funzione: 

𝑓(𝑥) =
𝑎𝑥

𝑏!𝑥! + 1 

per i quali sono soddisfatte le seguenti condizioni: 

•  presenti il massimo relativo in corrispondenza di ; 

• il coefficiente angolare della retta tangente al grafico di  nell’origine sia 2. 

Stabilito che i valori di a e b sono  e : 

1) Studiare la funzione; 

2) Se x rappresenta il tempo (in secondi) e  la velocità istantanea (in m/s) di 

un punto in moto rettilineo, calcolare in quali intervalli di tempo 

l’accelerazione istantanea è positiva, in quali è negativa, e in quali istanti è 

nulla.  

3) Calcolare la distanza complessivamente percorsa dal punto rispetto all’origine 

nell’intervallo di tempo compreso tra  e ? Tale distanza ha un limite 

superiore o cresce indefinitamente al crescere del tempo ? Motivare la 

risposta.  

 
 

( )f x 2x =
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Soluzione 



 
2. ESERCIZIO 

 
Determinare i valori dei parametri a e b in modo che la funzione: 
 

𝑓(𝑥) = *
−𝑎𝑥! + 𝑏					𝑝𝑒𝑟	𝑥 < 0
			2𝑒"#! − 𝑏						𝑝𝑒𝑟	𝑥 ≥ 0

 

 
sia continua e derivabile. 
 

Soluzione 
 
Per la condizione di continuità in x=0 deve essere: 
 

𝑓$(0) = 𝑓%(0) 		→	 
lim
#→'"

(−𝑎𝑥! + 𝑏) = 𝑏 = lim
#→'#

82𝑒"#! − 𝑏9 = 2 − 𝑏 		→ 
𝑏 = 2 − 𝑏		 → 		𝑏 = 1 

 
Per la condizione di derivabilità: 
 

𝑓((𝑥) = :
−2𝑎𝑥												𝑝𝑒𝑟	𝑥 < 0
4𝑎𝑥𝑒"#! 								𝑝𝑒𝑟		𝑥 ≥ 0

 

 
𝑓$((0) = 𝑓%((0) 		→ 		𝑓$((0) = lim

#→'"
2𝑎𝑥 = 0 = lim

#→'#
4𝑎𝑥𝑒"#! = 0 

 
Poiché i due limiti, sinistro e destro, sono uguali allora la funzione è anche derivabile in x=0: 
 

𝑓(𝑥) = *
−𝑎𝑥! + 1					𝑝𝑒𝑟	𝑥 < 0
2𝑒"#! − 1									𝑝𝑒𝑟	𝑥 ≥ 0

 

 
Per la continuità e derivabilità è richiesto solo che b=1, mentre a è un parametro libero, ossia può 
assumere qualunque valore reale. 
 
 
 



 
3. ESERCIZIO 

 

Fra tutti i coni circolari retti, inscritti in una sfera di raggio r, determinare quello di 
volume massimo. 

 
 Soluzione 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 


